Esame di Microeconomia avanzata (26 maggio 2004)

(Paolo Bertoletti)

Tempo a disposizione: 90 minuti. 

I. Siano certe preferenze rappresentabili dalla funzione di utilità diretta U(x1,x2) =
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a) Si determinino una funzione di utilità indiretta e la corrispondente funzione di spesa.

b) Le preferenze sono omotetiche?

c) Si supponga ora che, inizialmente, 
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 e m = 100. Si consideri una variazione del solo prezzo p2 tale che 
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 = 2, e si determinino la variazione equivalente (EV) e la variazione compensativa (CV) corrispondenti.

a) Chiaramente, si tratta del caso dei cosiddetti “perfetti sostituti” (la funzione di utilità diretta u(x1,x2) = x1 + x2 rappresenta le stesse preferenze). Una funzione di utilità indiretta risulta pertanto v(p,m) = m/Min(p1,p2(, la cui corrispondente funzione di spesa è e(p,u) = uMin(p1,p2(.

b) Le preferenze sono chiaramente omotetiche, visto che U(x) è omogenea lineare.

c) Poiché ((q;p,m) = e(q,v(p,m)) = 
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, risulta EV = ((p0;p’,m) - ((p0;p0,m) = m[
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 – 1] = 0 = CV = ((p’;p’,m) - ((p’;p0,m) = m[1 – 
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], com’è intuitivo essendo i beni perfetti sostituti e immediato verificare graficamente.

II. Siano certe preferenze rappresentabili dalla funzione di utilità diretta U(x1,x2) = 
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. Supponendo che la soluzione sia interna, si determini la corrispondente funzione di spesa e si dimostri che 
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, i ( j, dipende esclusivamente da p1 + p2.

Le condizioni del primo ordine per un ottimo interno (che sono necessarie e sufficienti, visto che la funzione di utilità indicata è strettamente concava) implicano che:
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e perciò u = 
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, ovvero h2(p,u) = - ln(
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( e naturalmente h1(p,u) = - ln(
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(. Ne segue che:

e(p,u) = - p1lnp1 – p2lnp2 – (p1 + p2)ln(
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III. Si consideri un produttore che abbia una funzione di produzione con due soli input. Assumendo l’opportuna differenziabilità, si dimostri che:

a) gli input sono (debolmente) sostituti netti (
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b) se la tecnologia è omotetica gli input sono entrambi “normali” (
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, i = 1,2);

c) un input è “regressivo” (
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) se e solo se è “inferiore” (
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d) (extrabonus) l’elasticità di sostituzione può essere calcolata come segue:
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dove c(w,y) è la funzione di costo e i ( j.

a) Poichè deve valere l’identità y ( f(
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(w,y)), si ottiene differenziando rispetto a wj:
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il che implica il risultato richiesto dato che fi ( 0 e 
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 (in effetti, la proprietà è ovvia graficamente data l’iclinazione decrescente di una curva di isoquanto).

b)
L’omoteticità della tecnologia garantisce che c(w,y) = g(w)h(y): perciò 
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(w,y) = gi(w)h(y) e il rapporto tra le domande condizionali non dipende da y. Ne segue che i beni sono entrambi normali (non potendo essere entrambi inferiori, com’è ovvio graficamente e si può dimostrare differenziando y ( f(
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(w,y) rispetto al livello di output).

c) Poichè:
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il risultato richiesto segue da semplice differenziazione rispetto a p (ricordando che 
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d)
Usando ripetutamente le proprietà di omogeneità delle funzioni di domanda condizionale si ottiene:
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